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Τι μπορούμε να κάνουμε με αυτό το εργαλείο;  

I. Να ένα επιχείρημα Ε.   Είναι έγκυρο ή άκυρο;  

p,  p    
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1ο βήμα. Σχηματίζω το Αντ-Ε = { p,  p       }  

2ο βήμα. «Καλλιεργώ» το «δένδρο» που φύεται ςε αυτήν την 

κατάςταςη με τη βοήθεια των ςυντακτικών κανόνων ώςπου 

να φτάςω ςτα τελευταία «φύλλα» των «κλαδιών» του που 

μπορεί να είναι οι προτάςεισ p, q ή οι αρνήςεισ τουσ.  
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3ο βήμα. Αν όλα τα κλαδιά «ςπάνουν», το Αντ-Ε είναι μη 

ςυνεπέσ και άρα το επιχείρημα έγκυρο. Αν κάποια κλαδιά 

δεν ςπάνουν, αυτό ςημαίνει ότι το Αντ-Ε είναι ςυνεπέσ και 

άρα το επιχείρημα άκυρο. Σε κάθε κλαδί που δεν ςπάνει 

μπορούμε να διαβάςουμε την περιγραφή μιασ κατάςταςησ 

που δείχνει ότι το επιχείρημα είναι άκυρο. (βλ. το επόμενο 

παράδειγμα).  
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II. Να ένα επιχείρημα Ε. Είναι έγκυρο ή άκυρο;   
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Αντ-Ε = { p      ),   ((p      ))} 
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Ε άκυρο. Το μαρτυρεί η κατάςταςη Κ ςτην οποία p: Ψ, r: Ψ, ή η 

κατάςταςη q : Α, p: Ψ, r: Ψ,  ή η κατάςταςη q: A , r : Ψ ςτισ 

οποίεσ  έχουμε p      ) : Α    (p       : Ψ. 
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III. Έγκυρο ό ϊκυρο;  

 

 

 

 Αποδεύξαμε ϋτςι ότι η πρόταςη φ: ((p        ((p         εύναι 

ταυτολογύα. Και αποδεύξαμε ότι εύναι ταυτολογύα με τη βοόθεια τησ 

παρακϊτω παρατόρηςησ. 

 Παρατόρηςη.  

  

 

εύναι ϋγκυρο ανν  η πρόταςη   :             . . .        εύναι 

ταυτολογύα.  
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Σύνολο Αντεπιχειρήματοσ :       { (p      ),   (p        } 
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Αντ-Ε:          {  p       ,       ((p        } 
  (p     

   
p 
   

 p      
# q r 
 # # 

Tο επιχεύρημα  Ε: 
      . . .     
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Πρϊγματι  αν Ε ϋγκυρο τότε όταν όλεσ οι προκεύμενεσ εύναι αληθεύσ  οπότε 

και η ςύζευξό τουσ εύναι  εύναι αληθϋσ και το ςυμπϋραςμα q, οπότε  η 

πρόταςη    εύναι αληθόσ. Η    εύναι εξϊλλου αληθόσ όταν          . . . 

   εύναι ψευδόσ. Άρα  όταν Ε ϋγκυρο     ταυτολογύα. Αντύςτροφα  αν    

ταυτολογύα  τότε εύναι πϊντα αληθόσ  και επομϋνωσ όταν          . . . 

  αληθόσ  οπότε και όλεσ οι προκεύμενεσ του Ε εύναι αληθεύσ  η q εύναι 

αληθόσ  ϊρα το επιχεύρημα Ε εύναι ϋγκυρο. 

 Θα μπορούςαμε να εύχαμε δεύξει ότι η φ εύναι ταυτολογύα ςημαςιακϊ  

δηλαδό καταρτύζοντασ τον πύνακα αλόθειασ τησ φ και παρατηρώντασ ότι 

εύναι ςε όλεσ τισ καταςτϊςεισ αληθόσ.  

 

Παρατηρούμε επύςησ ότι με τον ύδιο πύνακα αληθεύασ  χωρύσ την τελευταύα 

ςτόλη   μπορούμε να εξετϊςουμε την εγκυρότητα των δύο παραπϊνω 

επιχειρημϊτων: με προκεύμενη την πρόταςη ςτην 5η ςτόλη και ςυμπϋραςμα την 

πρόταςη ςτην 7η βλϋπουμε ότι το επιχεύρημα εύναι ϋγκυρο και επύςησ βλϋπουμε 

ότι εύναι ϋγκυρο το επιχεύρημα με προκεύμενη την πρόταςη ςτην 7η ςτόλη και 

ςυμπϋραςμα την πρόταςη ςτην 5η ςτόλη.  

 

 

 

 

 

 

  

   

    5η  7η  
p q r p    (p           p        ((p        ((p         
A A Α Α Α Α Α Α 
A Ψ Α Ψ Α Α Α Α 
Ψ Α Α Α Α Α Α Α 
Ψ Ψ Α Α Α Α Α Α 
A A Ψ Α Α Α Α Α 
A Ψ Ψ Ψ Ψ Ψ Ψ Α 
Ψ Α Ψ Α Α Α Α Α 
Ψ Ψ Ψ Α Α Ψ Α Α 


