
31.08.2026 – Γραμμική ΄Αλγεβρα – Επαναληπτική Εξέταση (μέρος 1ο) – Αριθμός Μητρώου:

Απαγορεύεται η χρήση οποιουδήποτε βοηθήματος, έντυπου ή ηλεκτρονικού και οι πάσης φύσεως συνεργασίες

και συνομιλίες. Προσοχή: Δεν χρειάζεται να δικαιολογήσετε τις απαντήσεις σας.

1. Ψ Οι στήλες ενός μη-μηδενικού πίνακα A είναι γραμμικά ανεξάρτητες αν η εξίσωση Ax = 0 έχει την
τετριμμένη λύση.

2. Α Αν τα μη-μηδενικά διανύσματα v1, v2 και v3 ανήκουν στον R5
, το v2 δεν είναι πολλαπλάσιο του v1, και

το v3 δεν είναι γραμμικός συνδυασμός των v1 και v2 τότε το σύνολο {v1, v2, v3} είναι γραμμικά ανεξάρτητο.

3. Α Ο πίνακας ενός γραμμικού μετασχηματισμού από το R2
στο R2

που ανακλά τα σημεία μέσω του ορι-

ζόντιου άξονα, του κάθετου άξονα ή της αρχής των αξόνων έχει τη μορφή

[
a 0
0 b

]
όπου a, b είναι ±1.

4. Α ΄Εστω ο πίνακας B. Αν ο πίνακας A είναι αντιστρέψιμος και AB = BA τότε A−1B = BA−1
.

5. Α Αν A3 = 0 τότε det(A) = 0.

6. Α Αν ο πίνακας B προκύπτει από τον πίνακα A με μία σειρά γραμμοπράξεων, τότε rankB = rankA.

7. Ψ Αν οι πίνακες A και B έχουν τον ίδιο άνω κλιμακωτό πίνακα μετά την απαλοιφή τότε ο χώρος στηλών
τους είναι ο ίδιος.

8. Α Αν AP = PD, όπου D διαγώνιος πίνακας, τότε οι μη-μηδενικές στήλες του P πρέπει να είναι ιδιοδια-
νύσματα του A.

9. Ψ Ο χώρος γραμμών ενός πίνακα A είναι ορθογώνιος στον μηδενόχωρο του AT
.

10. Α Αν A ∈ R6×4
και rank(A) = 3, τότε ο πίνακας ATA δεν αντιστρέφεται.

1. ΄Εστω το σύστημα
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⃝ Το σύστημα έχει την μοναδική λύση
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⃝ Το σύστημα είναι ασυνεπές (δεν έχει καμία λύση).

2. Ποια από τις παρακάτω σχέσεις ισχύει αν ∆1 =
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∆2 = abc∆1, ⃝ ∆1 = ∆2, ⃝ ∆1 +∆2 = 0, ⃝ ∆1 −∆2 = 0, ⃝ καμία



3. Ποιο/ποια από τα παρακάτω σύνολα αποτελούν βάση του W⊥
όπου W = span
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4. Αν A =

 1 0 2
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 τότε A−1 =
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5. Αν A =

 1 0 x 2
−2 −1 y 3
3 1 z 1

 και εάν U =

1 0 3 0
0 1 −2 0
0 0 0 1

 είναι η άνω κλιμακωτή μορφή η οποία προκύπτει
από την διαδικασία της απαλοιφής χωρίς εναλλαγή γραμμών στον πίνακα A, τότε (x, y, z) =

⃝ (3,-2,0)
√
(3,-4,7) ⃝ (0,0,1) ⃝ (3,-2,7) ⃝ (1,-3,4) ⃝ καμία από τις δοθείσες.

1. Αν A =

1 0 3
4 5 6
7 0 9

 και B =

2 0 0
0 3 0
0 0 4

 τότε det(A2B−1A−2B2) = 24

2. Το ελάχιστο πλήθος των προσθαφαιρέσεων και πολλαπλασιασμών που απαιτούνται για τον υπολογισμό του

αντίστροφου ενός αντιστρέψιμου n× n πίνακα είναι περίπου 2n3

3

3. Αν ο γραμμικός μετασχηματισμός T : R2 → R2
ορίζεται ως εξής T
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 και N (ATA) = N (A) .


